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Kedves Kollégak!

Az j Nemzeti alaptanterv és az Uj kerettanterv valtozasai miatt 2024-t6] mo-
dosulnak a matematika érettségi vizsga kovetelményei. A valtozasokrol a Ratz
Laszlé Vandorgytilésen és a Varga Tamas Modszertani Napokon mar részleteseb-
ben hallhattak az érintettek, a pontos tartalmi elemekrél az Erint6 Elektronikus
Matematikai Lapokbdl, a részletes érettségi vizsgakovetelményekbél (REV) és az
Oktatasi Hivatal honlapjan nyilvanossagra hozott mintafeladatsorbol értesiilhetett
a szakma. Az Uj feladatsorokbdl eddig még nem allt rendelkezésre elegend6 szamd,
a kovetelményeknek ténylegesen megfeleld feladatsor, ezért a kozépszinti matema-
tika érettségire valo felkészités segitésének céljabdl alkottuk meg kiadvanyunkat,
melynek sszedllitasakor maximélisan figyelembe vettiik a REV elirésait.

Kiilon hangsulyt fektettiink arra, hogy az altalunk készitett feladatsorok hite-
lesek és megbizhatdan hasznalhatdak legyenek: formai és tartalmi szempontbdl
egyarant megfeleljenek a kovetelményeknek és a vizsgaleirasnak, tovabba ne-
hézségiikben és egy-egy feladatsoron beliil a témakorok ardnyat tekintve is csak
olyan példakat tartalmazzanak, amelyek az érettségi vizsgan 2024-t6l el6fordul-
hatnak. Az elébbiek mellett egyuttal szeretnénk hangsulyozni, hogy a koétetben
kozolt feladatsorok a jovébeli 4j érettségirdl alkotott személyes elképzeléseinket
titkrozik. A korabbi érettségikhez képest az jdonsagok tobb tertileten jelennek
meg, ezért minden feladatsorban szerepelnek ezekbdl az ujszert vagy 2024-t6l
varhatéan hangsulyosabban szamonkérendd témakorokbdl feladatok (pl. expo-
nencialis folyamatok vizsgalata, pénziigyi feladatok, statisztikai elemzések, do-
bozdiagram, geometriai valdszin(iség, egyszer(i allitisok bizonyitdsa). A REV
valtozasait a konnyebb attekinthetdség kedvéért a bevezetd utan egy kiilon tabla-
zatban foglaltuk dssze.

Fontos ujitasnak tartjuk ugyanakkor, hogy a kotet feladataihoz ugyanolyan
javitasi-értékelési utmutatok tartoznak, mint amelyeket az éles érettségi vizsgan
mar megszokhattak. A megoldasok elkészitése soran a leggyakoribb tanul6i meg-
oldasok, tipushibak pontozasara is igyekeztiink iranymutatast adni, és lehetdség
szerint 1 pontos itemekre lebontva meghatarozni, hogy a feladatra kaphato pont-
szam pontosan milyen tudaselemek szerepeltetése esetén jar.

Ha a feladatgytijteményben szerepld feladatokat nem feladatsoronként, ha-
nem témakoronként szeretnék feldolgozni, akkor a — szaktanari munkat meg-
konnyitendd — bevezet6 utani részben megtalaljak az egyes feladatok tematikus
besoroldsat is.

ERETTSEGIZZ JOL!



A hosszu alkoto és fejleszté munka gytimolcseként szeretettel nytjtom at a
szerzétarsaimmal egyiitt készitett mutviinket, melyet j6 szivvel ajanlok minden
érdekl6dé kolléga szamara barmely iskolatipusban. Bizom benne, hogy az elké-
szitett anyag a mindennapi szaktanari munkaban jol hasznalhat és a valtozasok-
ra kell6en felkészitd, fokuszalo.

Minden kedves kollégamnak sok sikert kivanok az érettségire torténd felké-
szitéshez!

Varga Péter
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A REV valtozasai KOZEPSZINTEN 2024-t6l

Jelmagyarazat

v vastagitva jeloltiik azokat a valtozasokat, amelyek j kovetelmények (tel-
jesen ujak vagy emelt szintrél kozépszintre keriiltek at vagy a korabbi ko-
zépszintl kovetelmények aprobb pontositasai);

v athtzéssal jeloltik azokat a véltozasokat, amelyek kikertittek-akézépszinttt

kovetelmények Kozt (kozépszintrdl emelt szintre keriiltek at vagy végleg
kikeriiltek);

KOZEPSZINTU KOVETELMENYEK

1.1 Halmazok Ismerje és hasznalja a halmazok megadasanak kiilonb6zé maéd-
jait, a halmaz elemének fogalmat.

Definialja és alkalmazza gyakorlati és matematikai feladatokban
a kovetkezd fogalmakat: halmazok egyenldsége, részhalmaz,
tires halmaz, véges és végtelen halmaz, komplementer halmaz.

1.1.1 Halmaz- Ismerje és alkalmazza gyakorlati és matematikai feladatokban a
miiveletek kovetkezé muveleteket: unio, metszet, kiilonbség.
Tudjon koordinata-rendszerben dbrazolni egyszeribb ponthal-
mazokat.
1.1.2 Szdmossag, | Tudja meghatarozni véges halmazok elemeinek a szamit.
részhalmazok Tudja alkalmazni a logikai szita elvét két-harom halmaz ese-
tében.
1.2 Matematikai Tudjon egyszer(i matematikai szovegeket értelmezni.
logika Ertse és egyszerti feladatokban alkalmazza a tagadés miiveletet.

Ismerje az ,.€s’, a ,megengedod vagy” és a ,,kizaré vagy” logikai jelen-
tését, tudja hasznalni és 6sszekapcsolni azokat a halmazmiiveletekkel.
Tudja a ,ha...akkor...” és az ,akkor és csak akkor” tipusu 4llita-
sok igazsagértékét megallapitani.

Hasznalja helyesen a ,,minden” és a ,,van olyan” kifejezéseket.
1.2.1 Fogalmak, Tudjon definicidkat, tételeket pontosan megfogalmazni, vala-
tételek és bizonyi- | mint egyszerii allitasokat, tételeket bizonyitani.

tdsok a matemati- aszalja—ésatkalmazzafeladatokbanhelyesen—
kaban

Kées egyen egy egyserﬁ é]litr(’)leldé')nteni, ho igaz vagy hamis.
Tudja megfogalmazni egy allitas megforditasat.
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Az y; -2; x ebben a sorrendben egy mértani sorozat egymast kove-
t6 tagjai. Az x; y; -2 ebben a sorrendben egy szamtani sorozat els6
harom tagja.

¢ Szamitsa ki x és y lehetséges értékét! 8 pont

17. A Kékszalag balatoni vitorlasversenyen a feln6tt versenyzok nevezési
dija 13 500 Ft, az ifjasagi versenyz6ké 6750 Ft, a rajtengedélyes sporto-
16ké 27 000 Ft. Az egyik évben az ifjisagi versenyz6k szama 150 volt, a
felnétt versenyzok pedig 3-szor annyian voltak, mint a rajtengedélyes
sportolok. A nevezési dijakbol befolyt bevétel 8 437 500 Ft volt.

a) Hany felnott versenyz6 vett részt a versenyen? 4 pont

A vitorlas hajok horgonyzasanal kikoto-
béjakat hasznalnak. Ezek egyik tipusa az
abran lathat6 kettds kup alaka béja. A két
kap kozos alapkorének atmérdje 28 cm, a
két kap egybevago, a bdja teljes magassa-
ga 64 cm.

b) Hany liter egy ilyen bédja tirtartalma? 4 pont

A Balaton partjan 1évé haz erkélye a té szintjéhez képest 18 mé-
ter magasan van. Innen csodaljuk meg a tdlsé parton magasodo
Badacsonyt és a toban lathatd tiikorképét. Az erkélyrél a hegy te-
tejét 28°-os emelkedési szogben, a titkorképét pedig 30°-os lehaj-
lasi szogben latjuk.

1] fi i ¢ "\' , £ i / ( /
l# \i' ; 1 ‘{ ’t”u}‘“ M{mu <‘ ul{M i {“17"" /‘ ! I“u".ﬂ( Hb"l)")r:‘ Mh ‘l/

¢ Milyen magas a Badacsony a t6 vizszintjéhez képest? 9 pont
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7. FELADATSOR

|. RESZ

1. Egy téglatest élei 10 cm, 13 cm és 20 cm hossztiak. Hany cm’ a test
térfogata? 2 pont

2. Hany atldja van 6sszesen egy konvex tizennyolcszognek? 2 pont

3.  Fogalmazza meg az alabbi allitas megforditasat, és adja meg a
megforditas logikai értékét (igaz vagy hamis)! 2 pont
»Ha egy négyszog deltoid, akkor van szimmetriatengelye.”

4.  Egy haromszog oldalai 6 cm és 30 cm hosszuak, az altaluk kozbe-
zart szog 51°.
Mekkora a haromszog teriilete? 2 pont

5. Egy mértani sorozat els tagja 7, masodik tagja 14. Mennyi a soro-
zat 5. tagja? 2 pont

6.  Hatarozza meg a kettes szamrendszerben felirt 1010100 szam tiz-
es szamrendszerbeli alakjat! 2 pont

7. Adja meg a valos szamok halmazan értelmezett x> (x+2)° —4
tiggvény szélséértékének tipusat (minimum vagy maximum), he-
lyét és értékét! 3 pont

8. Az alabbi abran lathaté dobozdiagram a 0,3; 0,4; 3; 3; 3,5; 5; 7; 8;
8; 10 minta eloszlasat szemlélteti. Hatarozza meg p értékét, és az
adatok terjedelmét! 2 pont

p
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II. RESZ,B"

16. a)

Ez a pont akkor
is jar, ha ez a

Megoldand az al4bbi let:
(Megoldando az alabbi egyenlet:) 1 pont | gondolat csak

300 000 =1 200 000-0,82" a megolddsbdl
deriil ki.
(Az egyenletet rendezve:) 0,82 =0,25. 1 pont
(A logaritmus definicidja alapjan:)
i =log, , 0,25 = 12%23 | 6,99 2 pont
’ 120,82
7 év mulva csokken az e-bike értéke a negyedére. 1 pont

Osszesen: | 5 pont

Megjegyzés: Ha a vizsgdzo egyenlet helyett egyenldtlenséggel szamol, akkor a megfeleld
pontok jarnak.

16. b) els6 megoldas

Ez a pont akkor
Péternek (1 200 000 — 180 000 =) 1 020 000 Ft hi- is jdr, ha ez a
telt kell felvennie, az addssaga minden honapban | 1 pont | gondolat csak a
1,012-szeresére no. megolddsbol
deriil ki.

Jelolje a havi torlesztorészlet osszegét x, ekkor az
egyes torlesztések utan az addssaga:

1.1020 000-1,012—x
2. (1 020 000-1,012—x)-1,012—x= 2 pont
=1020 000-1,012° —x-1,012 - x

36. 1020 000-1,012*° —x-1,012* —...—x
A 36. részlet kifizetése utan az adodssaga 0, ezért:

1 pont
1020 000-1,012% —x-1,012%* —x-1,012—...—x=0
A mértani sorozat dsszegképlete alapjan:
36
1020 000-1,012% —x. 212 =1 g I pont
1,012-1
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Az egyenletet rendezve:

1
x=1020 000-1,012% . 2012 pont
1,012 1

Ez a pont nem
jar, ha a vizsgdzo
nem kerekit vagy
rosszul kerekit.

~ 35 100 Ft a kért kerekitéssel. 1 pont

Osszesen: | 7 pont

Megjegyzés: Ha a vizsgdzo a fiiggvénytabldzatban taldlhaté képlet segitségével jol szdmol,
és ez alapjan helyesen vilaszol, akkor a megfelelé pontok jarnak.

16. c) elsé6 megoldas

Balint csak a harmadik szombaton tud iigyelni,
Endre nem keriilhet az elsé hét szombatjara, igy
az elsé szombatra 3, a masodikra 3, a negyedikre 2
dolgozé koziil valaszthatunk, ezért 3-3-1-2-1 =

1 pont

=18-féleképpen késziilhet beosztas a szombatokra. | 1 pont

Balint csak az utols6 vasarnap tud dolgozni, Endre

nem keriilhet az els6 vasarnapra, igy 3-3-2-1-1 = 1 pont

= 18-féle munkabeosztas késziilhet a vasarnapokra. | 1 pont

Az §sszes lehetdség ezek szorzata, vagyis

1
18-18 = 324-féle juniusi hétvégi beosztas készitheto. pont

Osszesen: | 5 pont

16. ¢) masodik megoldas

Balint csak fix helyeken tud bemenni dolgozni, az
6 esetében nincs valasztasi lehetdség, 6t hagyjuk ki.

1 pont

A maradék négy szombatbdl, illetve négy vasarnap-
bodl az elsén Endre nem tud iigyelni, igy itt 3-3 =9 | 1 pont
lehetdség all fenn,

a masodikon mar tud, igy ezeken djra 3-3 = 9 lehe-

o 1 pont
téség van, P

a harmadikon 2-2 = 4, az utolsén pedig 1-1 = 1 le-
hetdség van.

1 pont
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